COMPLEMENTI DI ANALISI MATEMATICA - 10 GIUGNO 2008

PROF. SUSANNA TERRACINI

1) Sia E C R? un rettangolo d-dimensionale. Dimostrare che, per ogni A, B C £ si ha
19 (4) - 1*(B)| < u*(AA B).

2) Scrivere la definizione di funzione misurabile. Dimostrare che se f e g sono funzioni
misurabili allora ’insieme
{z : f(z) <g(z)}

& misurabile.
3) Scrivere la definizione di funzione integrabile secondo Lebesgue. Sia f (0,1) = R

definita da 1

f(z) = H :
stabilire se & una funzione integrabile secondo Lebesgue.
4) (a) Studiare la convergenza quasi ovunque, uniforme e sotto segno di integrale (in L'(R))

della successione di funzioni f,, : R — R definita da

(s’ sy

nT
1 z=10.

fulm) =
(b) Studiare la convergenza quasi ovunque e stabilire 'integrabilitd o meno della serie
+oo
1
> i
n
n=1

5) Sia F il campo definito da:

X—Yy:
ImM@.,_N u:__m

(si osservi che & il campo elettrico generato da N cariche puntiformi di posizioni y; e
cariche Q; € R, ¢ = 1,..., N). Utilizzare il Teorema della divergenza per dimostrare

che il flusso uscente da una superficie T & uguale o 4emQ), dove Q ¢ la carica totale
contenuta entro T (& la legge di Gauss).
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